
1 EXERCICECorrigé HEC 2011 eco par Pierre Veuillez

1 Exercice

Soit A la matrice deM3 (R) définie par : A =

 0 1/2 1/2
1/2 0 1/2
1/2 1/2 0


1. a) A est symétrique donc diagonalisble.

b) Soit (x, y, z) ∈ R3

(A− 1I)

 x
y
z

 = 0⇐⇒


−x+ 1

2
y + 1

2
z = 0

1
2
x− y + 1

2
z L2 +

1
2
L1

1
2
x+ 1

2
y − z = 0 L3 +

1
2
L1

⇐⇒


−x+ 1

2
y + 1

2
z = 0

−3
4
y + 3

4
z

3
4
y − 3

4
z = 0

⇐⇒
{
x = z
y = z

Les solutions sont Vect ((1, 1, 1)) 6= {0}
Donc 1 est bien valeur propre de A et le sous espace associé est Vect ((1, 1, 1))

c) Soit α ∈ R

(A− αI)

 x
y
z

 = 0⇐⇒


−αx+ 1

2
y + 1

2
z = 0

1
2
x− αy + 1

2
z L2 +

1
2
L1

1
2
x+ 1

2
y − αz = 0 L3 +

1
2
L1
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